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Aluno(a):

e Escolha 5 (cinco) das 6 (seis) questoes abaixo, assinalando a opgao escolhida para nao ser corrigida no paréntese
indicado.

e S6 serdo corrigida 5 (cinco) questoes, e se ndo for indicada qual a opgdo a ser desconsiderada, serdo corrigidas as 5
primeiras questoes.

e A prova pode ser feita a caneta ou a lapis; - Horério de prova: das 19:30 as 22:00.

e Nao é permitido o uso de nenhum equipamento eletrénico durante a prova, sendo que o uso de qualquer equipamento
pode ser considerado cola e a prova sera anulada.
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) Questao (Valor 6.0 Pontos):

Defina Ponto Interior.
Defina Conjunto Aberto.

Prove que a reuniao qualquer de conjuntos aberto é ainda um conjunto aberto.
) Questao (Valor 6.0 Pontos):

Defina Ponto Aderente a um conjunto.
Prove que AcAc A, para todo conjunto A C R.

Prove que a intersecao de dois conjuntos fechados é ainda um conjunto fechado.
) Questao (Valor 6.0 Pontos): Enuncie e demostre o Teorema de Borel-Lebesgue.
) Questao (Valor 6.0 Pontos):

Defina Limite de uma funcao.

Enuncie e demonstre o Teorema do Sanduiche.
) Questao (Valor 6.0 Pontos):

Seja p : R — R um polindémio de grau impar, dado por p(z) = a,2™ + ap_12" ' + -+ + ayx + ao.
Mostre que p possui pelo menos uma raiz real.

Construa um conjunto limitado de niimeros reais com exatamente trés pontos de acumulacao.

) Questao (Valor 6.0 Pontos): Seja f : X — Y uma fungao continua. Mostre que se X é

compacto, entdo, f(X) também é compacto.



